
ΧΡΗΙΜΕ ΠΡΟΣΑΕΙ 

Έζηω η ζςνάπηηζη f: Α →ΙR(Α:Το πεδίο οπιζμού ηηρ f) και για κάθε 

xєΑ ιζσύει f(x)≤ f(xο) με xοєΑ ηόηε η ζςνάπηηζη έσει μέγιζηο ή ολικό 

μέγιζηο ζηη θέζη xο ηον απιθμό f(xο) 

Έζηω η ζςνάπηηζη f: Α →ΙR(Α:Το πεδίο οπιζμού ηηρ f) και για κάθε 

xєΑ ιζσύει f(x)≥ f(xο) με xοєΑ ηόηε η ζςνάπηηζη έσει ελάσιζηο ή ολικό 

ελάσιζηο ζηη θέζη xο ηον απιθμό f(xο) 

Έζηω η ζςνάπηηζη f: Α →ΙR(Α:Το πεδίο οπιζμού ηηρ f) και (α,β) 

ςποζύνολο ηος πεδίος οπιζμού ηηρ f. Αν για κάθε xє(α,β) ιζσύει  

f(x)≤ f(xο) με xοє(α,β)  ηόηε η ζςνάπηηζη έσει ηοπικό μέγιζηο ζηη θέζη xο 

ηον απιθμό f(xο) 

Έζηω η ζςνάπηηζη f: Α →ΙR(Α:Το πεδίο οπιζμού ηηρ f) και (α,β) 

ςποζύνολο ηος πεδίος οπιζμού ηηρ f. Αν για κάθε xє(α,β) ιζσύει  

f(x)≥ f(xο) με xοє(α,β)  ηόηε η ζςνάπηηζη έσει ηοπικό ελάσιζηο ζηη θέζη 

xο ηον απιθμό f(xο) 

 

 

                     x              α                     xο                    β  

 

                     f΄                         +                         – 

 

                     f  

 

Ι) Το xο είναι κπίζιμο ζημείο ηηρ f 

ΙΙ) Η ζςνάπηηζη f είναι ζςνεσήρ ζηο διάζηημα (α,β) 

ΙΙΙ) f΄(x) > 0 για κάθε xє(α, xο) 

ΙV) f΄(x) < 0 για κάθε xє(xο,β) 

 

Άπα η ζςνάπηηζη f έσει ηοπικό μέγιζηο ζηη θέζη xο ηον απιθμό f(xο) 

 

 

                     x              α                     xο                    β  

 

                     f΄                         –                         + 

 

                     f  

 

 

Ι) Η ζςνάπηηζη f είναι ζςνεσήρ ζηο διάζηημα (α,β) 

ΙΙ) f΄(x) < 0 για κάθε xє(α xο,) 

ΙII) f΄(x) > 0 για κάθε xє(xο,β) 

 

Άπα η ζςνάπηηζη f έσει ηοπικό ελάσιζηο ζηη θέζη xο ηον απιθμό f(xο) 



 

 

                     x              α                     xο                    β  

 

                     f΄                         +                         + 

 

                     f  

 

 

Ι) Η ζςνάπηηζη f είναι ζςνεσήρ ζηο διάζηημα (α,β) 

ΙΙ) f΄(x) > 0 για κάθε xє(α, xο) 

ΙII) f΄(x) > 0 για κάθε xє(xο,β) 

 

Άπα η ζςνάπηηζη f δεν έσει ηοπικό ακπόηαηο ζηη θέζη xο και είναι 

γνηζίωρ αύξοςζα ζηο διάζηημα (α,β) 

 

 

                     x              α                     xο                    β  

 

                     f΄                         –                         – 

 

                     f  

 

 

Ι) Η ζςνάπηηζη f είναι ζςνεσήρ ζηο διάζηημα (α,β) 

ΙΙ) f΄(x) < 0 για κάθε xє(α, xο) 

ΙII) f΄(x) < 0 για κάθε xє(xο,β) 

 

Άπα η ζςνάπηηζη f δεν έσει ηοπικό ακπόηαηο ζηη θέζη xο και είναι 

γνηζίωρ θθίνοςζα ζηο διάζηημα (α,β) 

Το ηοπικό μέγιζηο και ηο ηοπικό ελάσιζηο μιαρ ζςνάπηηζηρ f καλούνηαι 

ηοπικά ακπόηαηα ηηρ f  

Το μέγιζηο και ηο ελάσιζηο μιαρ ζςνάπηηζηρ f καλούνηαι ακπόηαηα ηηρ f 

Σο θεώρημα τοσ Fermat  
 

          Ι) Αν xο εζωηεπικό ζημείο ηος  

           πεδίος  ηηρ  f 

 Αν:   ΙΙ) Το xο είναι θέζη ηοπικού ακποηάηος       Τόηε :   f΄( xο ) = 0 

          ΙΙΙ) Η ζςνάπηηζη f είναι  

           παπαγωγίζιμη ζηο ζημείο xο 

 

 

 



Γωνιακό σημείο 

Ένα ζημείο xο ηος πεδιού οπιζμού ηηρ f καλείηαι γωνιακό ζημείο όηαν :  

Ι) Το xο είναι εζωηεπικό ζημείο ηος πεδίος οπιζμός II)f ζςνεσήρ ζηο xο 

ΙΙΙ) Δεν ςπάπσει η παπάγωγορ ηηρ f ζηο ζημείο xο 

τασιμο σημείο 

Ένα ζημείο xο ηος πεδιού οπιζμού ηηρ f καλείηαι ζηαζιμο ζημείο όηαν :  

Ι) Το xο είναι εζωηεπικό ζημείο ηος πεδίος οπιζμού II)f ζςνεσήρ ζηο xο  

ΙΙ) Η παπάγωγορ ηηρ f ζηο ζημείο xο είναι μηδέν 

Κρίσιμο σημείο 

Ένα ζημείο xο ηος πεδιού οπιζμού ηηρ f καλείηαι κπίζιμο ζημείο όηαν  

είναι γωνιακό ζημείο ή ζηάζιμο ζημείο 

Ποιες είναι οι πιθανές θέσεις τοπικών ακροτάων της σσνάρτησης f;;; 

Οι πιθανέρ θέζειρ ηοπικών ακποηάων ηηρ ζςνάπηηζηρ f είναι : 

Ι) Τα άκπα ηων διαζηημάηων πος αποηελούν ηο πεδίο οπιζμού ηηρ f 

ΙΙ)Τα κπίζιμα ζημεία ηηρ f  

 

ΠΡΟΟΧΗ!!! 

Ι) Αν μια ζςνάπηηζη έσει ηοπικό μέγιζηο και ηοπικό ελάσιζηο αςηό δεν 

ζημαίνει όηι ηο ηοπικό μέγιζηο είναι μεγαλύηεπο από ηο ηοπικό ελάσιζηο 

                                                 Υ             

 

                                                                                   η.ε 

       Φ΄                                    Ο(0,0)                                                       Φ 

                         η.μ 

                        

                                                Υ΄ 

ΙΙ) Μια ζςνάπηηζη μποπεί να έσει πολλά ηοπικά μέγιζηα αλλά να μην 

έσει μέγιζηο                                                                     η.μ 

                             η.μ                    Υ             

 

  

       Φ΄                                    Ο(0,0)                                                       Φ 

 

 

                                                    Υ΄  

ΙΙΙ) Μια ζςνάπηηζη μποπεί να έσει πολλά ηοπικά ελάσιζηα αλλά να μην 

έσει ελάσιζηο                             Υ 

                          η.ε 

                                                                   η.ε 

 Φ΄                                    Ο(0,0)                                                       Φ 

 

                                                    Υ΄ 
 


