
Πωο ζα βξώ ηνπο παξακέηξνπο ι,κ όηαλ 

Ι) ην ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο f εκθαλίδνληαη νη παξάκεηξνη ι,κ 

ΙΙ) Η ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ή γλεζίωο θζίλνπζα 
 

Θα βξώ ηελ παξάγωγν ηεο f 

 

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην Δ ζα πξέπεη λα ηζρύεη 

f΄(x)≥0 γηα θάζε xєΔ 

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην Δ ζα πξέπεη λα ηζρύεη 

f΄(x)≤0 γηα θάζε xєΔ 

 

Πξνζδηνξίδω ηα ι,κ… 

 

ΧΡΗΙΜΕ ΧΕΕΙ 

Γηα λα ηζρύεη αx
2
+βx+γ≤0 γηα θάζε xєΙR ζα πξέπεη λα έρω α<0 θαη 

Δ≤0(Δ:Δηαθξίλνπζα , Δ = β
2
–4αγ) 

Γηα λα ηζρύεη αx
2
+βx+γ≥0 γηα θάζε xєΙR ζα πξέπεη λα έρω α>0 θαη 

Δ≤0(Δ:Δηαθξίλνπζα , Δ = β
2
–4αγ) 

 

ΠΡΟΟΧΗ!!! 

Αλ f΄(x) > 0 γηα θάζε xєΔ ηόηε ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην 

Δ.Σν αληίζηξνθν δελ ηζρύεη π.ρ. ε ζπλάξηεζε f(x) = x
3
 είλαη γλεζίωο 

αύμνπζα αιιά ηζρύεη f΄(x) ≥0 γηαηί : 

Αλ x1 < x2       x1
3
 < x2

3           
f (x1 )<f( x2 ).Άξα ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα 

Όκωο f΄(x) =(x
3
)΄ = 3 x

2 
≥0 

Αλ f΄(x) < 0 γηα θάζε xєΔ ηόηε ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα 

ζην Δ.Σν αληίζηξνθν δελ ηζρύεη π.ρ. ε ζπλάξηεζε f(x) =– x
3
 είλαη 

γλεζίωο θζίλνπζα αιιά ηζρύεη f΄(x) ≤ 0 γηαηί : 

Αλ x1 < x2       x1
3
 < x2

3            
–

 
x1

3
 > – x2

3           
f (x1 )>f( x2 ). 

Άξα ε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα 

Όκωο f΄(x) =(–x
3
)΄ = –3 x

2 
≤

 
0 

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην Δ θαη παξαγωγίζηκε ζην 

δηάζηεκα Δ ζα ηζρύεη f΄(x) ≥0 γηα θάζε xєΔ  

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην Δ θαη παξαγωγίζηκε ζην 

δηάζηεκα Δ ζα ηζρύεη f΄(x) ≤0 γηα θάζε xєΔ 

 

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ αєΙR γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε  

f(x) =α x
3
 + 3 x

2 
+ x + 1 είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην ΙR  

ΑΠΟΔΕΙΞΗ 

f ΄(x) =(α x
3
 + 3 x

2 
+ x + 1)΄= (α x

3
 )΄+ (3 x

2 
)΄+(x )΄+ (1)΄ =  

= α (x
3
)΄+ 3 (x

2 
)΄+ 1 + 0 = 3α x

2 
+ 3  2x+ 1 = 3α x

2 
+ 6x+ 1 



 

Επεηδή ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζηώο αύμνπζα ζην ΙR ζα πξέπεη γηα θάζε   

xєΙR λα ηζρύεη f΄(x) ≥0.Οπόηε γηα θάζε xєΙR ζα πξέπεη λα ηζρύεη 

3α x
2 
+ 6x+ 1≥0.Άξα ζα έρω : 

 

3α >0                  α >0                           α >0 

 

 Δ≤0                    β
2
–4αγ≤0              6

2
–4  3α  1≤0 

 

α >0                          α >0                            α >0 

                                                              –12α        –36 

36–12α ≤0           –12α ≤–36                 ───  ≥  ───                 

                                                               –12        –12 

 

α > 0 

                         α ≥ 3             αє[ 3 , +∞)  

α ≥ 3 
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ΑΚΗΕΙ 

1. 

Μα βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ αєΙR γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε  

f(x) = x
3
–αx

2
 +2αx–1 λα είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην ΙR  

2. 

Μα βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ αєΙR γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε  

                                        4 

f(x) = –x
3 
+ αx

2
 +( α –  ─── ) x + 2 

                                       3 

λα είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην ΙR  

3. 

Μα βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ αєΙR γηα ηηο νπνίεο ε ζπλάξηεζε  

           α
2
–1                            

f(x) = ───x
3 
+(α–1)x

2
 + 2 x + 4 

             3 

λα είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην ΙR  
 


