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                                   f(x) 

Πωο ζα βξω ην lim  ─────   όηαλ : 

                      x→x0     g(x)          

     

 Ι) lim f(x) = lim g(x) =  0 θαη  

    x→x0       x→x0   

                                                                                                ______ 

ΙΙ) f(x),g(x) παξαζηάζεηο ηεο κνξθήο : 

  ___                   ___                   ___       ____      

Α(x) + Β(x) , Α(x) – Β(x) ,  Α(x) – Β(x) ή πνιπώλπκα 
↓ 

Από ηα πνιπώλπκα  βγάδω θνηλό παξάγνληα ην x – x0  
↓ 

                                                          ____  

Όηαλ ερω παξαζηάζε ηεο κνξθήο Α(x)  + Β(x) ηόηε πνιιαπιαζηάδω   

                                                     ___ 

αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή κε Α(x) – Β(x) 
 

                                                          ___  

Όηαλ ερω παξαζηάζε ηεο κνξθήο Α(x) – Β(x) ηόηε πνιιαπιαζηάδω   

                                                    ___ 

αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή κε Α(x) + Β(x) 
 

                                                          ____     ____   

Όηαλ ερω παξαζηάζε ηεο κνξθήο Α(x) – Β(x) ηόηε πνιιαπιαζηάδω   

                                                    ____      ____   

αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή κε Α(x) + Β(x) 

 
↓ 

 

Δθηειώ ηηο πξάμεηο εθεη πνπ εκθαλίδεηαη δηαθνξά ηεηξαγώλωλ 

ρξεζηκνπνηόληαο ηηο ηδηόηεηεο  
                                                  ____     
   (α – β ) (α + β) = α

2
 – β

2
    (   α    )

2
 = α , α ≥ 0 

    
↓ 

Από ηηο παξαζηάζεηο πνπ ερω εθαξκόζεη δηαθνξά ηεηξαγώλωλ  βγάδω 

θνηλό παξάγνληα ην x – x0   
↓ 

Απινπνηώ ην x – x0 
↓ 

Παίξλω ην όξην ηεο ζπλάξηεζεο ζην ζεκείν x0 ζηελ απινπνηεκέλε  
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ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑ 

                                                   _____ 

                                                 x + 7 3

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f(x) = ──────── κε xє[0,2) U ( 2 , + ∞)  

                                                    x
2
 4 

Να βξεζεί ην όξην ηεο f ζην ζεκείν xν = 2 

ΑΠΟΔΕΙΞΗ 
                           ______  

Έρω : lim( x + 7 3 ) = lim (x
2
 4) = 0  

          x→ 2                     x→ 2 

 Αλ xє[0,2) U ( 2 , + ∞) ζα έρω :      

              _____  

            x + 7 – 3         
 

  f(x) = ────────  =  

                       x
2
 – 4                

 

Πνιιαπιαζηάδω αξηζκεηή θαη παξνλνκαζηή κε ηελ παξάζηαζε  
    _______ 

x + 7 + 3 
 

 

Παξαγνληνπνηώ ηελ παξάζηαζε x
2
 – 4 

 

 

α
2 
– β

2
 = (α

 
– β ) (α + β) 

 

       ____ 

    ( α     )
2  

=  α , α ≥ 0 

           _____              _____                                _____ 

      ( x + 7 – 3 ) ( x + 7 + 3 )                  ( x + 7 )
2   

– 3
2
  

= ──────────────────  = ──────────────────  =  

                      _____                                                     _____ 

(  x
2
 – 2

2
 ) ( x + 7 + 3 )               ( x 2) (x + 2) ( x + 7 + 3 ) 

 

         x + 7  – 9                                                x  – 2 

=  ──────────────────  = ────────────────── 

                                  ____                                              _____ 

      ( x 2) (x + 2) ( x + 7 + 3 )      ( x –2) (x + 2) ( x + 7 + 3 ) 
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                         1 

= ────────────────── 

                       _____ 

       (x + 2) ( x + 7 + 3 ) 

 

                                           1      

Οπόηε : f(x) =  ────────────────── κε xє[0,2) U ( 2 , + ∞) 

                                            _____ 

                            (x + 2) ( x + 7 + 3 ) 

 

                                                                1 

lim f(x)  = lim    ──────────────────   = 

x→2        x→2                          _____  

                                  (x + 2) ( x + 7 + 3 ) 

 

 

                         1                                                        1 

= ──────────────────   = ────────────────── =    

                         _____                                                      _____ 

   lim (x + 2) ( x + 7 + 3 )                lim (x + 2) lim ( x + 7 + 3 ) 

  x→2                                                  x→2         x→2 

 

                       1                                        1                     1 

= ─────────────────  =  ──────  =  ──────   

                        _____                             

      ( 2 + 2 ) ( 2 + 7 + 3 )                 4  6                   24  

 

ΑΚΗΕΙ 
 

1. 

Να βξεζνύλ ηα όξηα : 
                               _____                                                   _________ 

                             x+4 – 2                             x
2
+6 x – 4 

  Ι)   lim    ─────────     ΙΙ)   lim    ──────────  

    x→0            x
2
+ x                x→ 2          x

2
–3x + 2  

                                                                                                                 

                     x
2
 + 4x + 3                               x

2
  – 4 

  ΙΙΙ)   lim    ────────── ΙV)   lim    ──────────  

      x→ –3      ______                   x→ 2         _____  

                      2 x + 10  – 2                          2x
2
 –7 –1 
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2. 

Να βξεζνύλ ηα όξηα : 
                               _____                                                   _________ 

                             x+2 – 2                              x
2
 + 5 – 3 

  Ι)   lim    ─────────     ΙΙ)   lim    ─────────  

    x→2                                        x→–2           

                      x
2
 +4x – 12                           x

2
 + 2x     

                                                                      ______ 

                      x
2 
– 8x + 7                             2x

2
– 25 – 5 

  ΙΙΙ)   lim    ────────── ΙV)   lim    ──────────  

      x→7            ______                x→ –5          

                         2 x + 2  – 4                           x
2
– 9x + 20   

3. 

Να βξεζνύλ ηα όξηα : 
                           _____           _______                           _________               

                        2x –1–  3x–2                    x
2
 + 11  –  10 

  Ι)   lim    ─────────     ΙΙ)   lim    ───────────  

    x→1                                      x→9            

                    x
2
 + 5x – 6                              x

2
 – 9 x 

                       _____                                      ______ 

                      x + 7 – 2                              2 x
2
 + 7 – 3 

  ΙΙΙ)   lim   ─────────      ΙV)   lim    ──────────  

      x→–3                                          x→ –1      

                       x
2
 + 2x– 3                               x

2
  + 4 x + 3 

4. 

Να βξεζνύλ ηα όξηα : 
                          _____        _______                                 _______        _______   

                       x+4 –  2x– 1                      x
2
 –7 –  2x+17 

  Ι)   lim   ─────────     ΙΙ)   lim    ───────────  

    x→5                                     x→–4      

                 x
2
 – 8 x + 15                             x

2
  + 3 x – 4    

                    ____      _____                            

                   x+7 –  2x+13                           x
2 
+ 3x + 2 

  ΙΙΙ)   lim   ──────────   ΙV)     lim    ─────────────  

      x→–6                                        x→ –2   ______      _______ 

                        x
2 
+ 7x + 6                          2x + 8  –  5x + 14 

 
 


