
1 

 

1 

 

ΛΥΜΕΝΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΙΣ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ 
ΠΑΡΑΛΛΗΛΟΓΡΑΜΜΩΝ 

1.
 

 
,

,

     

   

ί έ ώ ώ

ί ί ί ό ί

            

          
 

 

 
 

 

    
: , :     έ έ        =   



2 

 

2 

 

( )

( )

( )

( )

( )

:

:

:

/ /

:

:

/ /

 

     
 
     

  



 

     
 
    

  

ί έ

έ έ

έ έ

ό

ύ ή ί έ ώ ώ

ί έ

έ έ

ό ί έ

   

   

   

 

                

   

   

        

 
 
 

  = 

ύ ή έ έ ά ώ

ά ά ά

ώ

                

     

 
 

2.
 

 
. ,

, ,

      

   

ί ί ά ί έ

ί ί ό ί

ό

             

          

 

 

 
 

    
: , :

: , :

     

     

έ έ

έ έ

     

     
 

:  ό   

 

( )

( )

( )

:

:

:

/ / 1
2

 

     
 
     


  =

 
 
 

ί έ

έ έ

έ έ

ό

ύ ή ί έ

ώ ώ

   

   

   

 

            

   

 



3 

 

3 

 

 
 

( )

( )

( )

( ) ( )

:

:

:

/ / 2
2

1 , 2 / / .

 

     
 
     


  =

 
 
 

  = 



ί έ

έ έ

έ έ

ό

ύ ή ί έ

ώ ώ

ώ έ έ Ά ά

ί

   

   

   

 

            

   

          

  

 
 
 

ό

ά έ ά έ έ

ά ί

 

           

   

3.
 
 

.    

  =

ί ί έ ύ ί

έ ί ό

          

       
 

 

    
, , : ⊥   ⊥    έ    =  

 
 



4 

 

4 

 

 

( )

0

0

90 ,

. :

1
2

90 ,

 

 

 
   =  

 




 =

 
 
 

 
   =  

 

ώ ί ί ά

ί ί Ά έ

ά ί ώ ί

ί

ώ ί

         

      

        

  

    

( )

( ) ( )

. :

1
2

1 , 2 :






 =

 
 
 



 = 

ί ά

ί ί Ά έ

ά ί ώ ί

ί

έ έ

   

       

        

  

     
 

 
 



5 

 

5 

 

4.
 
 

0 090 30 . ,

,

   
   =  =    

 

   = 

ί ώ ί ί

έ ί ί ό

         

         

 

 

    

0 090 , 30 , : ,

:

 

 =  =   

  

έ

έ

 

 
 

 =   

 

 
 

( )

0 0

0

90 30 :

1
2

30

   
   =  = 

 


 =

 
 
 

ώ ί έ

ά ά ί ώ ί

έ ί

       

          

    

 

 
 

 



6 

 

6 

 

( )

( )

( )

( ) ( )

:

:

:

2
2

1 , 2

 

     
 
     


  =

 
 
 

  = 

ί έ

έ έ

έ έ

ό

ύ ή ί έ ώ

ώ

έ έ

   

   

   

 

              

 

    

 

 

  

 .

2

3

 

 

=

ά ό ώ έ ί ί ό

ί ό έ ά ώ ί

ύ

έ ύ ά ώ

ή ό έ

ώ

               

              

 

         

         

 

1

3




=

ή

ή

ά ώ
έ ύ

έ έ
έ ά

ή ά

 

 

    
    

      
      

    

 



7 

 

7 

 

5.
 
   = =ί ί ί                

 

    
: , : ,       = έ έ      =   

( )

( )

:

1
2

:

2
2

,

, .

. :

2 2
, ,

3 3

  


 = =

  


 =  =

   

  



 =   =  

ή έ έ

ή έ έ

ί ί ά ώ

ύ έ ώ ί

ύ ό έ

     

     

           

         

      

1 1
,

3 3
 =   = 

 



8 

 

8 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



9 

 

9 

 

( )

( )

( ) ( )

( ) ( )

( ) ( )

2

3

2
3

3

1

3

1
4

3

. :

3

4



 

 
 =  
 
 
 =   = 
 
 =  
 
 

 
 =  
 
 
 =   = 
 
 =  
 
 

   

 
  = 

 
 
  =  

 
   =  

  =

ί ί ά έ

ή

ώ έ

       

  

    ( )

( )

( )

1
2

2
2

:
2 2




=


=

 

 
  = =   = ό 

 

6. 

090 .

. ,

.

 
   =   

 

    ⊥ 

   ⊥ 

ί ώ ί ί ά

ί ή έ ί έ

ί ό

        

             

    

 

 
    

090 ,


 =  ⊥  
 ⊥   

,

, . .

:

   

   

  ⊥ 

ί ί ύ ώ ύ

έ ώ ί ό

ό έ

            

          

     

 

 
 



10 

 

10 

 

 

7. 

0 090 30 ,

.

.

  
   =  =   

 

   

 =   

ί ώ ί

έ ί ί

ή ί ί ό

      

         

           

 

 

    

0 090 , 30 , :

: ,

 

 =  =   

    = 

έ

έ

 

 
 

: ό  

 



11 

 

11 

 

 
 

( )

( )

2

:

:

:

/ /
2

:

2 2
2


=

 

     
 
     


  =

 
 
 

  = 


 =  = =

ί έ

έ έ

έ έ

ό

ύ ή ί έ

ώ ώ

ή έ

   

   

   

 

            

   

  

 



12 

 

12 

 

( )

0 0

/ /

90 30 :

1
2

  

  =  

 
 
 

 
   =  = 

 


 =



ή ά ί ό

ά έ ά έ έ

ά ί

ώ ί έ

ά ά ί

       

           

   

       

    

( )

( ) ( )

030

:

2
2

1 , 2

 
 
 

  


 =  =

  = 

 

 = 



ώ ί

έ ί

ή έ έ

έ

ή ά ί ό

ί ό

ό έ ά

     

    

     

   

        

    

        
 
 

έ

έ ί

 

  

8. 

( )

( )

0

0

90

, ,

90

,
4



 

 
   =  

 

     

 =  =


     =

ί ώ ί ύ

έ ί ό

ί έ ί ό

        

         

          

 

 



13 

 

13 

 

 

    

090 , , :

: , :



 =  ⊥    

     

έ

έ έ

 

   
 ( )

( )

090

4



  =


  =

 

( )

( )

( )

( )

0 0 0

0

: ,

90 90 90 1

:

2
2

90 ,

. :

3
2

   

    

 

   =  =

 = +  =  + =

  


 =  =

 
   =  

 




 =



έ

ή έ έ

ώ ί ί ά

ί ί Ά έ

ά

  

 

     

        

       

   

( ) ( )2 , 3

 
 
 

  = 

ί ώ ί

ί

έ έ

      

 

      



14 

 

14 

 

( ) ( )

( )

( )

0

4

:

5
2

90 ,

.

  

 

   =   =  =



  


 =  =

 
   =  

 



έ ί έ

ά ί ύ ώ

ή έ έ

ώ ί ί ά

ί ί Ά

       

          

     

        

     

( )

( ) ( )

( )

( )

( )

:

6
2

5 , 6

7
  

   


 =

 
 
 

  = 

   = 

 =  =



 = +  = +

έ

ά ί ώ ί

ί

έ έ

έ ί έ

ά ί ύ ώ

 

        

  

    

      



          

 
( )

( )

( )

( )

( )

( )

1
0

0

90

90 ,

. :

8
2

:

:

:

9
2



  
    =  

 




 =

 

     
 
     


  =

=

ώ ί ί

ά ί

ί Ά έ

ί έ

έ έ

έ έ

ό

      

   

     

   

   

   

 

 



15 

 

15 

 

( ) ( )

2

8 , 9 :

2

2 2 4


=

 
 
 




 

 = ==

ύ ή ί έ

ώ ώ

έ έ

            

   

       

 
9. 

.

,
4

   

    


  =

ί ό έ

ί έ ώ

ί ό

        

          

    

 

 

    
: ,

: , :

 

     

ό

έ έ

 

   
 

4


 =  

 
 

 
 
 

 

. :

2

 

 


 =

ή ό ώ ύ

Ά ί έ ά ή ό έ

        

              

 



16 

 

16 

 

( )

( )

( )

( )

:

:

:

/ /

:

:

/ /

 

     
 
     

  

 
 
 

 

     
 
    

 

ί έ

έ έ

έ έ

ό

ύ ή ί έ ώ

ώ

ί έ

έ έ

ό ί έ

   

   

   

 

              

 

   

   

     

2

:

2
2 2 4


=



 
 
 




 

 = ==

ύ ή έ έ

ά ώ ά ά ά

ό έ

 

            

         

   

 

10. 

090

. :

  

  

 
   =    

 

  

 = −

ώ ί έ

ά ύ ί ό

        

            

 

    

090 , : ,


 =     ⊥έ   
  

 = −  
 



17 

 

17 

 

 

( )

: , ,

:

1
2

     

  =  =  =

  


 = =

έ x

ή έ έ

  

     
 



18 

 

18 

 

( )

( ) ( )

090 ,

. :

2
2

2 , 3

  
   =  

 




 =

 
 
 

  =



ώ ί ί ά

ί ί Ά έ

ά ί ώ ί

ί

έ έ

έ

        

       

         

 

    

    ( )

( )

( )

( )

3

, 4

 

 

  

  

=

=     

  =

 = =



  ⊥   ⊥   =  =

 
 
 

 = = − −=

ί έ

ά ί ύ ώ

ή έ

ί ί έ έ

ά

x





   



          

   

           

   

 

 

11. 
, ,

,

     

 



έ ώ ά

ί ί ό ύ

ώ

        

          

 

 

 
 

    
: , :

:

   

 

ό έ

έ

    

  
 

 = =  

 
 
 



19 

 

19 

 

 

,

,

, .

.

 

  

   

   



ή ό ώ ύ

Ά έ ά ά

ί ί ά ώ

ύ έ ώ ί ύ

ό

        

       

           

           

  

2
:

:

2 2

3 3 2 3

,

, .

. :


=

   
 =  =

   

  



=
έ

έ

ί ί ά ώ

ύ έ ώ ί

ύ ό έ

 

 

           

         

      

 

2
:

3

3

2 2

3 3 2 3

:
3 3

3 2 3 2

3 3 3 3 3

:


=

 


=


=

 
 =  =

 
 = + +  = + + 

    
= + = −  =

  = =

=



έ

Έ

ό

 



 

 

 
 
 



20 

 

20 

 

12. 
, ,

,

    

  



έ ώ ά

ί ί ό ύ

ώ

        

         

  

 

 

    
: , :

:

ό έ

έ

    

  

   

 
 

 =  =   

,

,

, .

.

 

  

   

  



ή ό ώ ύ

Ά έ ά ά

ί ί ά ώ

ύ έ ώ ί ύ

ό

        

       

           

           

  

2
:

:

2 2

3 3 2 3


=

   
 =  ==

έ

έ

 

 

 



21 

 

21 

 

2
:

3

3

,

, .

. :

2 2

3 3 2 3

:
3 3

3

3


=

 


=


=

   

  



 
 =  =

 
 =  +  +  = +  + 


=

=



έ

ί ί ά ώ

ύ έ ώ ί

ύ ό έ

Έ

 

           

         

      



2 3 2

3 3 3 3

:

   
+    = −   =

  =  = ό   

13. 
, .

, :
2

     


   =

ί ί έ έ

έ ά ί ό

           

        
 

 



22 

 

22 

 

 

    
: , : , / /     έ έ       

2


 =  

( )

( )

( )

/ / . :

:

/ /

: 1

   

     
 
    

  

 
 
 

  =  =

 

έ ί έ

έ έ

ό ί έ

ύ ή έ έ ά

ώ ά ά ά

ώ έ x

ί

    

   

       

              

       

   

  

( )

( )

( )

( ) ( )

:

:

/ /

: 2

1 , 2 :

:



     
 
    

  

 
 
 

  =  =



 =  =  =

 =  +

έ

έ έ

ό ί έ

ύ ή έ έ ά

ώ ά ά ά

ώ έ x

έ

x

Έ



   

       

              

       

   

  

 2 2 2

2

=

= + =  =  = 


 =


x

x x x x

14.

 

( ) ( )

.

, :

2

  

 =      




  =    =

ό ί

ή έ

ί ό

      

         

      



23 

 

23 

 

 
 

( )

. : / /

/ / / / .

  

  = 

  =   =   = 





ή ό έ έ

έ ί ά ό έ

ή έ ώ

ά ί ό

ά έ ά

        

         

     

      

       

. .

 
 
 

 

   = 

έ

έ ά ί

ό ώ ό

ύ Ά έ ό ύ

 

     

       

          

 



24 

 

24 

 

( ) .

. ,

,

, .

.

   

  

   

  



ά ί ό ώ

ώ ύ Ά έ

ί ί ά ώ

ύ έ ώ ί

ύ

        

         

           

         

  

2
:

2
:

2
:

6

3

:

2 2
,

3 3

2 2

3 3 2 3 3

1 1

3 3 2 6 6

3 4 2

2 6 6 6 6 3

2 2
3

: 2
2


=

 


=

 


=

 


=


=

 =   = 

  
 =  =   =

  
 =  =  =

     
 = + + = + = =


= 


  =   =

=

=

=

=

έ

έ

έ

ό έ

ό

 

 

 

   

 

 

 
15. 

( ) ( )

0 090 30

.

:

3

  
   =  = 

 

   




  =    =

o ώ ί ά

έ ί έ ά

ί ό

         

          

   

 



25 

 

25 

 

 

( )

( )

0 0

0 0 0

0

90 : 90

90 30 60

: 1
2

90 ,

. :

2 (
2

  

 

 

 
   = +  = 

 

  = −   =   


 = = 

 
  =  

 




 = 

o ώ ί έ

ή έ

έ ώ ί

ί ά

ί ί Ά έ

      

   

      

    

      



( ) ( ) ( )

)

1 , 2 3  =

ά ί

ώ ί ί

έ έ

   

      

    

 



26 

 

26 

 

( ) 0

0

0

0 0 0

0 0 0

60 .

60 .

60

: 90 60 30

90 60 30



 

  

  



   =  =

 

  =  =

 = − = − =

 = −  = − =

  = 

έ ί έ

ώ ί ί ό έ

έ ά ί ί

ό

Έ

ό

     

            

      

 



 

( ) 0

.

(

)

30

2

(

  

 

    = 

 =  =



   ⊥  =


 =



ί έ

ώ ύ x

έ ί ί ί έ

ί ί

ώ ί

έ

ά ά ί ώ ί

   

    

           

   

     

 

          
0

2 ,

30 )

:

2
2 2

2 3

3 3

=

= =

=



 
 = =   =

 =  +  + =  = 

 
=  =







x

x x

x

έ ί

ό έ

x x

x x x

x



    

   

 


